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- Con Ia _/'ntroductlo (URTlibrereon el gue
INTRODUCTIO B oracticzmanie todos los zliores

i R DOSLEROTES admIENNENERURNa dENa)) -
INFI i:i:ﬁ R UM. Eulerlleve a cabo lorque Euclides v Al-
T ——— Khowarizmi habian hecho con la geometria
sl B Bxnoveuns sl sintetica de los griegos v el algebra
Soci. elemental, respectivamente. El concepto
TOMUS PRIMUS de funcion y los procesos infinitos habian

surgido durante el siglo XVII, pero fue la
Introductio de Euler la gue los elevo al
grado de tercer miembro del triunvirato
matematico compuesto por geometria,
LAUSANN E, élgebra ) analisis.

Apud MarcuM-MicuAaELEM BousQUET & Socios-

o sk e i Carl Boyer

MDCCXLVIIL

Dificiimente podemos encontrar otra obra en la historia de las
matematicas que produzca en el lector una impresion tan fuerte de la
genialidad de su autor.

E.W. Hobson
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INTRODUCTIO [DESPUESIAEaPERMEECHOIElPlanidetn

IN ANALTSIN trzitzicle copnolaio sanra el znElisisclaleos
INFINITORUM INfiNItes me di'cuenta de que tenian que
ki precederle muchas cosas que propiamente
LEONHARDO EULERDO, ’ : : s E
Profifore Regio Banovixxst, € Aeadonis - no estan incluidasien el ni se encuentran
et -l L dpenas tratadas en ninguna parte; y. de ellas
T ToMus PRIMUS ha salido esta obra como prodomo al analisis

de los infinitos.
Euler a Goldbach (4 julio 1744)

Introductio: Terminada: 1744

LAUSANNGE,

Apud MarRcuM-MIcHAELEM BousQUET & Socios- PUbllcada: 1748

MDCCXLVIIL

Euler: Nace: 1707
Basilea: 1707-1727
San Petersburgo: 1727-1741
Berlin: 1741-1766
San Petersburgo: 1766-1783
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Irnagirizitivo Y rig exarito da irorfz

ettt —+l+x+xT+xT +
X X X

Todo n € Z se escribe de manera tnica como
n= Z gk3k donde, ke Ny ¢, =0,1,-1

finita

(15=3"-3%-3)
" Ahora bien, la practica del peso suele mostrar que puede pesarse

toda carga con pesas menores que aumenten en razon geometrica triple,
estoes, 1,3,9, 27, 81, etc., libras, siempre que no sea menester
pesar fracciones. En esta suerte de practica, empero, se deben poner

pesas no solo en un plato, sino en ambos, como la necesidad lo exija."
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Irrizaginizitlvo v ro exerito de irorfz)

P(x)=(l+1+x)(i3+l+x3j(i9+l+x9j(%+1+x27
X X X X

a, a, a,
=24+
¥ X x
IP(X) j( 13 +1+x3j(%+l+x9j(%+l+x”j--- = P(x")

X X X

(—+1+x
X

1+ Z ax" = P(x):£é+l+ij(x3) :(l+l+xj[l+ Z anx3”
X

neZ /{0} neZ/{0}

P(x)=---+ +1+ax+a,x’+a,x’ +--

1

| -'-'f'f De donde P(x):---+—3+i2+l+l+x+x2+x3 foe
: X
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Irraginztlvo v rio exarito de irorlfz)

l+1+xj(i3+1+x3)(i9+1+x9
X X X

- 1 2,3
=t —t+—+—+l+x+x"+x" +--
X X X

= TR 0x3° 1x3° —1x3! 0x3' 1x3! —1x3? 0x3? 1x3? —1x3° 3 3
| (x T HxT +x” )(x x4+ x )(x T xT +x )(x P X X )

Todo n € Z se escribe de manera iinica como
k
= Z g,3" donde ¢, =0,1,-1
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L2 gernialidad da Etler r'om\/ertlr procluctr

IBIESESOIPIENEERLESINIAl

a, =numero de veces que n puede ser escrito como suma

de niimeros diferentes

|
R — — n
) (1-x)(1-")(1=x") (1=x7)-+- ancnx
=(14+x+x*+x>+-)A+x> +x4+x7 +-

n & mMBgro-As yeces, q&qmpumgrﬁscmg SO0 SUNBLL

de nimeros 1mpares 1guale& o diferentes

)X+ x 20 x4

Teorema: a =c_
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) gernlizliczd de el converts oradiictos el stslels, flrieldrles cferldrz)iriees)

L2
Avlicaiclonas sororanledniiass gelgtlelggas e gllilEies

Demostracion del teorema: a,=c

O(x) = 1+x( +x7)
P(x) = (1 x*)(1-
P(x)Q(x)=( -

L P
Q(x) P(x)O(x)

Osea, a,, = ¢,
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NG ETAVEN 6 26 NG EME EI(2) S CONVETUIAPOE UCLOSTENISUMAS:

Leibniz: un optimista sin complejos

> =l
—n(n+1)
| 1 |

nn+l) n n+l

Collins (; Newton?, ;J. Gregory?) a Leibniz (1673): &Z?? =]
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| Una deuda heredada: z,znl—z?
1+ Az+ Bz’ +C2> + Dz +...=(1+ az)(1+ Bz)(1+ y2)..

P=a+p+y+.. P=A4
O=c*+p*+7*+.. Q=AP-2B

R=AQ—-BP+3C

R=a’+p+y +... :
S=AR-BO+CP-4D [

S=a*+p +y*+...
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Una deuda heredada: z,Z%?

2 4
JC 7T Sen\7a7x
1——X2+?X4—...: ( )

114510 T R

1145000 I R

I maginativo, no exento

)*\\de ironia, con gran
idad narrativa
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Calviriistal sf; siricare, cast sigmore; orderzde, signrore,

s Comoguierarguesia-numanidad=sesnayass s e
propagado tras el diluvio por obra de seis seres
Si shHiiANOsnSIROREIOs e 18t MdmeRide estos
alcanza dosc entqs nos, despues la fra de7
un‘mi J Lsca éﬂ cuahta p: pa ée hat) ia
apargfsisido mcrementarse anualmente el nimero de

144
hombr:es._xz xS T — 2 1S 22 2635 A0,

serie de la que se desprende, atentamente considerada, no haber en ella

otras potencias de x sino aquéllas cuyos exponentes estén contenidos en

1

;II

il

("

1R A SV

, 3n° Fn . , , ) , ,
la formula 5 ; y s1 n fuere nimero impar serian las potencias negativas,

oI

pero positivas en cambio si fuere par.

il
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AGapacidad, paral ilustiar COnNMagnIiicos EjEMpPIOS.
cTar agracdeacicdo corno se djce?
Las fracclones connltizisy los ezllnlcleifles jiizigoNs /e delzlle

| ® Calendario egipcio: afios de 365 dias (12 meses de 30 dias mas 5 dias

agrupados al final del afio).

| e Calendario juliano (46 a.C.): afios de 365 dias y cada cuatro uno de 366.

™l o Calendario gregoriano (1585): afios de 365 dias, cada cuatro uno de 366,
de los que se eliminan 3 cada cuatro siglos
(los afios terminados en 00 y cuyas

primeras cifras no sean multiplo de 4).
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EayaCldad para IUSticiseor rrugr QS| EJEMPIOS:
Sl zlgreldeefdg el seidic
Las fraicclongs contntEs Lo calendarlg_s SN GOzl

Razon aurea

1+\/§

=1+
2

1+
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Czlezlelclzlel elgRllbsirelr corl prlzle)sliflces &l eles,
AlENEJlic 0 ECIHONCONITOISEREICEY:

Lais fracciones continles . log calsnclios JulEinon i gae oz

|

1
A

+E 1+ 1
3
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= =
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1+

Duracién del afio (aprox.) 365¢, 5", 48', 55" =365 dias + zgzgg

20935 1
86400 1 Aproximantes

74 11 7 8 55 63
297 3372277260
juliano

181 97 59 97
747 400 298800 400

TRA WLk
LA I R ”

gregoriano

TR
A SR R
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“Por |6/ demas), Como, apareceniaeuiNoNIeEas 3 Vel ir
Dof orroJ, ESTOPOIUNGGUENPIUENHEIYENCIa PO NOIECER NORIGSA
MENGCIONENJUIENES rr.u.JJ.Jron dNEESIAENMIEN eJ MISMO GENENO
GENSUNEOS EOMONTIIPIOPOSILO ETa M a e OMOEOCOM 2 mayol:
oravadad gosiole, l21 rlistorlal da ezlczl oroolerrie rlE rl' dUIERNLEE0]
cono ge clice? a1l o soezl el Bl logieiitelcla ehoei

Ve :JEZJJ.JJ

C0Sc
fl]

Eulars ZtEn) zlejrelelee]ele)

e e— e e e e— e e — e ee— — |

e | 1295141
= “blsabue[b” Hu enss ———=29+ i
Y9 et 44014 Cuarto aproximante
206

Recorrido en 365 dias —
Tierra: 359° 45' 41"
Situmoz 12°,1?_>',_ 34"




L. Euler (1707-1783) Introductio in analysim infinitorurm
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